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:فرض کنيد  ng 1    تابعیC باشد که  1
( )g p ¹1 0  و  تابع  p0حول  Vنشان دهيد همسايگی  .0

:يک به يک و پوشا  n nU Vj Í  Í   وجود دارد
)که  ( ,..., ))ng y y yj =1 1 تغيير مختصاتی . به عبارت ديگر 1

صاف  p0را در نزديکی نقطه  g1وجود دارد که سطوح تراز تابع 
  کند!  می

,...,تابع هموار  kاين گزاره زمانی که  : n
kg g 1   که ای  به گونه داشته باشيم( ),..., ( )kg p g p 1 0 0 

که سطوح تراز ای  به گونهوجود دارد  jمستقل خطی باشند نيز درست است. يعنی در اين حالت هم تغيير مختصات 

ig کند ( ها را همزمان صاف( ( ,..., ))i n ig y y yj k). زمانی که 1= n=  قضيه تابع باشد اين گزاره در واقع همان
  وارون است.

kبرای  حل. i n< )های  تابع£ ,..., )i ng x x1 کنيم که  ای معرفی می را به گونه( ),..., ( )ng p g p 1 0 مستقل  0
کافی است مجموعه مستقل خطی توان خطی در نظر گرفت.  ها را میigخطی باشند. در واقع 

( ),..., ( )kg p g p 1 0 )مانند را به يک پايه  0 ),..., ( ), ,...,k k ng p g p v v+ 1 0 0   رش دهيم. گست nبرای  1

  حال کافی است قرار دهيم 
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i i i nk i n g X v X v x v x< £ = = + +1
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)واضح است که  )i ig p v )بنابراين  .0= ),..., ( )ng p g p 1 0 :برای تابع مستقل خطی اند.  0 n ng   
  شود داريم که به صورت زير تعريف می
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Cيک تابع هموار ( gبنابراين  pDاست که  )1 g0  وارون پذير است. طبق قضيه تابع وارونg  در همسايگیp0  دارای

:به شکل وارون يک به يک و پوشا است  n nU Vj Í  Í  .کافی است دقت کنيد که  است  
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kبه طور خاص برای  i n< )داريم  £ ( ,..., ))i n ig y y yj =1.  
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