
 ١٠/١٢/٩٠، تاريخ ٢رياضی عمومی  دومامتحان کوتاه 

  .داده شده اند nبردارهای روبرو در 
w,کدام يک از بردارهای . الف w1 در فضای  2

v,...,توليد شده توسط  v1   .قرار دارد 6
 شده توسطپايه برای فضای توليد ب يک 
v,...,بردارهای  v1   .معرفی کنيد 6

توضيح روش بدست آوردن آنچه در سوال 
  .تر از محاسبه صحيح آن است خواسته شده مهم
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  .راه حل

w,برای هر يک از برای جواب دادن به قسمت اول بايد ببينيم که آيا  w1 x,...,ضرايب  ،2 x1   وجود دارند که 6

ix v x v w+ + =1 1 6 6  

v,...,با قرار دادن بردارهای  v1 iAXبه دستگاه  رابطه بالا ماتريسيک های  در ستون 6 w= تبديل می شود که  
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AXهای  برای بررسی وجود جواب برای دستگاه w= AXو  1 w= w,های  ستون 2 w1 اضافه کرده  Aرا به ماتريس  2
های  های دستگاه های حاصل برابر جواب های دستگاه جواب. کنيم تبديل میو با عمليات سطری ماتريس را به شکل ساده 

)نيز همان تصوير نگاشت خطی  Aهای ماتريس  فضای توليد شده توسط ستون. اول هستند )T X AX=  است که
که بعد از  Aهايی از  ستون. نگاه کرد Aتوان به شکل ساده شده ماتريس  برای بدست آوردن يک پايه برای آن می

  .خواهند بود A ستونھایپيشرو اند يک پايه برای فضای توليد شده توسط همه  ١عمليات سطری دارای 

  

]در ادامه با عمليات سطری ماتريس  | | ]A w w1 .کنيم را ساده می 2
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AXشود که  با توجه به شکل ساده شده معلوم می w= AXجواب ندارد و  1 w=   دارای جواب است بنابراين  2
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يعنی . هستند ٤و  ٣و  ٢و  ١های  پيشرو اند ستون ١که بعد از عمليات سطری دارای  Aهای ماتريس  همچنين ستون
, , ,v v v v1 2 3 v,...,يک پايه برای فضای توليد شده توسط  4 v1  .خواهد بود 6


