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چهارم سری تمرین

      

١ تمرین

فقط یا پیوسته، راست از فقط یا پیوسته، نقاطͬ چه در تابع کنید مشخص زیر شده ی داده توابع برای
است. ناپیوسته یا و پیوسته چپ از

f(x) =

{
x x < −١
x٢ x ≥ −١ آ)

f(x) =

{
x٢ x ≤ ١
٠٫٩٨٧ x > ١ ب)

٢ تمرین

چه عدد دو این مربعات مجموع برای مقدار حداکثر و حداقل است. ٨ برابر نامنفͬ عدد دو مجموع
نیست.) مجاز سوال این حل در مشتق قوانین از (استفاده هستند؟

٣ تمرین

.٠ ≤ f(x) ≤ ١ داریم ،x ∈ [٠, ١] هر برای و پیوسته [٠, ١] بسته بازه ی روی f تابع که کنید فرض
.f(c) = c که دارد وجود c ∈ [٠, ١] که کنید ثابت

۴ تمرین

که کنید ثابت حد تعریف از استفاده با
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١
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limx→∞
١√
x١+٢ = ٠ ه)

.

۵ تمرین

limx→a f(x) = M این که فرض با

داریم: ٠ < |x− a| < δ که x هر برای که است موجود چنان δ > ٠ دهید نشان آ)

|f(x)| < ١ + |M |.

داریم: ٠ < |x− a| < δ که x هر برای که است موجود چنان δ > ٠ دهید نشان ،M ̸= ٠ اگر ب)

|f(x)| > |M |
٢

.

۶ تمرین

که کنید ثابت آن گاه ،limx→c g(x) = L و پیوسته L در f تابع اگر

lim
x→c

f(g(x)) = f(L) = f
(
lim
x→c

g(x)
)
.

٧ تمرین

کنید ثابت ،f(a) < f(b) < f(c) و a < c < b به طوری که باشد موجود c و پیوسته [a, b] روی f اگر
.f(x١) = f(x٢) که دارد وجود (x١, x٢) صورت به زوج نامتناهͬ مقدار [a, b] فاصله در

٨ تمرین

است موجود a ≤ c ≤ b کنید ثابت باشند، [a, b] از دلخواه نقاط xn, . . . , x١ و پیوسته [a, b] روی f اگر
که

f(c) =
f(x١) + · · ·+ f(xn)

n
.

٩ تمرین

باشد. ناپیوسته نقطه بی نهایت در و پیوسته نقطه بی نهایت در که بسازید تابعͬ

٢
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١٠ تمرین

موجود چنان c عدد کنید ثابت آن گاه ،f(f(f(a))) = a که باشد موجود a عدد f پیوسته تابع برای اگر
.f(c) = c که است

٣


