
تمرینها دهم سری

٢ عموم ریاض درس

١۴٠٠ آذرماه

تا ی آفریدگار نام به

استفاده با و یافته را f بحران نقاط باشد. شده تعریف f(x, y) = x۳ + y۳ − ۳xy ضابطه با f : R۲ → R کنید فرض پرسش١

کنید. بندی رده را نقاط این دوم، مشتق آزمون از

نقطه دهید نشان باشد. شده داده f(x, y, z) = ۴xyz − x۴ − y۴ − z۴ ضابطه با f : R۳ → R کنید فرض پرسش٢

کنید. مشخص را نقطه این نوع دوم، مشتق آزمون از استفاده با است. f بحران نقطه ی (x, y, z) = (۱, ۱, ۱)

Rn در Ai نرمال بردار با شده مشخص ابرصفحه با Ri شعاع و مبدا مرکز به کره مشترک فصل Ci و i = ۱, ۲ کنید فرض پرسش٣

که باشند قسم به Y ∈ C۲ و X ∈ C۱ کنید فرض همچنین باشند. خط مستقل A۱, A۲ بردارهای کنید فرض باشد.

برقرار باید زیر حالت دو از ی لزوما دهید نشان باشد. ن) مم مقدار بیشترین (یا ن مم مقدار کمترین
∣∣∣∣∣∣X − Y

∣∣∣∣∣∣
باشد:

هستند. A۱, A۲ توسط شده تولید خط زیرفضای در واق X,Y دوی هر یا •

Y =
R۲

R۱
X یا •

دهید: قرار شدهاند. داده d۱, d۲, d۳ مثبت اعداد پرسش۴

∆ := det


x۱۱ x۱۲ x۱۳

x۲۱ x۲۲ x۲۳

x۳۱ x۳۲ x۳۳


کنید: فرض همچنین

x۲
۱۱ + x۲

۱۲ + x۲
۱۳ = d۲

۱ , x۲
۲۱ + x۲

۲۲ + x۲
۲۳ = d۲

۲, x۲
۳۱ + x۲

۳۲ + x۲
۳۳ = d۲

۳

باشد) م آدامارد، به منسوب مشهور، قضیهای از خاص حالت (این
∣∣∣∆∣∣∣ ≤ d۱d۲d۳ دهید نشان

آورید: بدست را زیر های رال انت از هرکدام حاصل پرسش۵

است. R۲ در (a, a) و (a, ۰) و (۰, ۰) رئوس با مثلث درون T آن در که
∫∫

T

√
a۲ − y۲dA •

هذلول و ۲x + ۲y = ۵ خط توسط که است R۲ در اول رب در کراندار ناحیهای D آن در که
∫∫

D

lnx dA •

است. شده محصور xy = ۱



کنید. محاسبه را زیر رر م های رال انت از هری حاصل پرسش۶

∫ π/۲

۰
dy

∫ π/۲

y

sinx

x
dx •

∫ ۱

۰
dx

∫ x۱/۳

x

√
۱− y۴ dy •

آورید: بدست را زیر های رال انت از هرکدام حاصل دوگانه، های رال انت در متغیر تعویض به مربوط روابط از استفاده با پرسش٧

است. (۱, ۰) و (۰, ۱) و (۰, ۰) رئوس با مثلث در محصور ناحیه T آن در که
∫∫

T

exp
(
y − x

y + x

)
dA •∫∫

|x|+|y|≤a

exp(x+ y) dA •

اول رب در ای ناحیه Q آن، در که آورید بدست را
∫∫

Q

(x+ y) dA رال انت حاصل ، قطب مختصات از استفاده با پرسش٨

است. y =
√
۳x خط پایین و x۲ + y۲ ≤ a۲ دیس درون مختصات

٢


