
او ی  اد ب  ا
ی  ک ع  م  وم  ی ری  اض  ی ت  م  ری  ن ه  ای ن  ه  م س  ری

زی  ر م  س  اح  ت ،
𝑛
􏾜
𝑖=۱
𝑖۳ = 𝑛

۲(𝑛 + ۱)۲
۴ ات  ح  اد ب  ه ک  م  ک آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل دوم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۱۴ ت  م  ری  ن . ۱ م  س  ئ  ل  ه

ک  ن  ی  د. م  ح  اس  ب  ه ،𝑥 = 𝑏 > ۰ و 𝑥 = ۰ ق  ائ  م خ  ط دو ب  ی  ن را 𝑥ه  ا م  ح  ور ب  الای و ،𝑦 = 𝑥۳ ن  م  ودار

ع  ن  وان ب  ه را زی  ر در ش  ده داده 𝑆𝑛 ه  ای م  ج  م  وع آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل دوم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۱۹ ت  ا ۱۶ ت  م  ری  ن  ات . ۲ م  س  ئ  ل  ه
و ک  ن  ی  د، ت  ف  س  ی  ر ب  ع  دی دو ص  ف  ح  هٔ از خ  اص ن  اح  ی  هٔ ی  ک م  س  اح  ت زن  ن  دهٔ ت  ق  ری  ب م  س  ت  ط  ی  ل ه  ای م  س  اح  ت م  ج  م  وع

آوری  د. ب  ه دس  ت را lim𝑛→+∞𝑆𝑛 م  ق  دار

.𝑆𝑛 =
𝑛
􏾜
𝑖=۱

۲
𝑛 􏿵۱−

𝑖
𝑛􏿸 آ)

.𝑆𝑛 =
𝑛
􏾜
𝑖=۱

۲
𝑛 􏿵۱−

۲𝑖
𝑛 􏿸 ب)

.𝑆𝑛 =
𝑛
􏾜
𝑖=۱

۲𝑛+۳𝑖
𝑛۲ ج)

.𝑆𝑛 =
𝑛
􏾜
𝑗=۱

۱
𝑛

􏽭
⃓⃓
⎷
۱− 􏿶

𝑗
𝑛􏿹

۲

د)

𝑛 ب  ه [𝑎, 𝑏] ب  ازهٔ اف  راز ده  ن  دهٔ ن  ش  ان 𝑃𝑛 ک  ن  ی  د ف  رض آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل س  وم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۶ ت  ا ۱ ت  م  ری  ن  ات . ۳ م  س  ئ  ل  ه
𝑈(𝑓,𝑃𝑛)را ب  الای  ی م  ج  م  وع و 𝐿(𝑓,𝑃𝑛) پ  ای  ی  ن  ی م  ج  م  وع Δ𝑥𝑖ب  اش  د. = 𝑏− 𝑎𝑛 ب  ا ب  راب  ر ط  ول ب  ا زی  رب  ازه

ک  ن  ی  د. م  ح  اس  ب  ه ش  ده داده 𝑛 ب  ا و ش  ده، داده ت  واب  ع از ک  دام ه  ر ب  رای

.𝑛 = ۸ ب  ا ،[۰,۲] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = 𝑥 آ)

.𝑛 = ۴ ب  ا ،[۰,۴] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = 𝑥۲ ب)

.𝑛 = ۴ ب  ا ،[−۲,۲] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥 ج)

.𝑛 = ۵ ب  ا ،[۱,۲] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = ln𝑥 د)

.𝑛 = ۶ ب  ا ،[۰,𝜋] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = sin𝑥 ه)

.𝑛 = ۴ ب  ا ،[۰,۲𝜋] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = cos𝑥 و)

ب  ه [𝑎, 𝑏] ب  ازهٔ اف  راز ده  ن  دهٔ ن  ش  ان 𝑃𝑛 ک  ن  ی  د ف  رض آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل س  وم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۱۰ ت  ا ۷ ت  م  ری  ن  ات . ۴ م  س  ئ  ل  ه
𝑈(𝑓,𝑃𝑛)را ب  الای  ی م  ج  م  وع و 𝐿(𝑓,𝑃𝑛) پ  ای  ی  ن  ی م  ج  م  وع Δ𝑥𝑖ب  اش  د. = 𝑏− 𝑎𝑛 ب  ا ب  راب  ر ط  ول ب  ا زی  رب  ازه 𝑛

ده  ی  د ن  ش  ان س  پ  س ک  ن  ی  د. م  ح  اس  ب  ه ش  ده، داده ب  ازه ه  ای روی و ش  ده، داده ت  واب  ع از ک  دام ه  ر ب  رای

lim𝑛→+∞𝐿(𝑓,𝑃𝑛) = lim𝑛→+∞𝑈(𝑓,𝑃𝑛),

م  ق  دار ه  م  چ  ن  ی  ن ه  س  ت  ن  د. ان  ت  گ  رال پ  ذی  ر (ری  م  ان) [𝑎, 𝑏] ب  ازهٔ روی ش  ده داده ت  واب  ع ک  ه ب  گ  ی  ری  د ن  ت  ی  ج  ه آن از و
ک  ن  ی  د. م  ش  خ  ص ن  ی  ر 𝑏∫را

𝑎
𝑓(𝑥)𝑑𝑥

۱



.[𝑎, 𝑏] = [۰, ۱] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = 𝑥 آ)

.[𝑎, 𝑏] = [۰,۲] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = ۱− 𝑥 ب)

.[𝑎, 𝑏] = [۰, ۱] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = 𝑥۳ ج)

.[𝑎, 𝑏] = [۰,۳] ب  ازهٔ روی 𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥 د)

ش  ده داده ح  د م  ق  دار زی  ر، م  وارد از ک  دام ه  ر در آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل س  وم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۱۶ ت  ا ۱۱ ت  م  ری  ن  ات . ۵ م  س  ئ  ل  ه
ک  ن  ی  د. ب  ی  ان ان  ت  گ  رال ی  ک ب  ه ص  ورت را

. lim𝑛→+∞

𝑛
􏾜
𝑖=۱

۱
𝑛􏽰

𝑖
𝑛 آ)

. lim𝑛→+∞

𝑛
􏾜
𝑖=۱

۱
𝑛􏽰

𝑖 − ۱
𝑛 ب)

. lim𝑛→+∞

𝑛
􏾜
𝑖=۱

𝜋
𝑛 sin􏿵

𝜋𝑖
𝑛 􏿸 ج)

. lim𝑛→+∞

𝑛
􏾜
𝑖=۱

۲
𝑛 ln􏿵۱+

۲𝑖
𝑛 􏿸 د)

. lim𝑛→+∞

𝑛
􏾜
𝑖=۱

۱
𝑛 tan

−۱ 􏿵۲𝑖 − ۱۲𝑛 􏿸 ه)

. lim𝑛→+∞

𝑛
􏾜
𝑖=۱

𝑛
𝑛۲ + 𝑖۲ و)

ت  ع  ب  ی  ر و م  ع  ی  ن ان  ت  گ  رال خ  واص ب  ه ک  م  ک آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل چ  ه  ارم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۱۶ ت  ا ۳ ت  م  ری  ن  ات . ۶ م  س  ئ  ل  ه
ک  ن  ی  د. م  ح  اس  ب  ه را زی  ر ش  دهٔ داده م  وارد از ک  دام ه  ر م  س  اح  ت، ب  ه ص  ورت ان  ت  گ  رال ه  ا

.􏾙
۲

−۲
(𝑥 + ۲) 𝑑𝑥 آ)

.􏾙
۲

۰
(۳𝑥+ ۱) 𝑑𝑥 ب)

.􏾙
𝑏

𝑎
𝑥𝑑𝑥 ج)

.􏾙
۲

−۱
(۱− ۲𝑥)𝑑𝑥 د)

.􏾙
√۲

−√۲
√۲− 𝑡۲ 𝑑𝑡 ه)

.􏾙
۰

−√۲
√۲− 𝑥۲ 𝑑𝑥 و)

.􏾙
𝜋

−𝜋
sin􏿴𝑥۳􏿷 𝑑𝑥 ز)

.􏾙
𝑎

−𝑎
(𝑎 − |𝑠|) 𝑑𝑠 ح)

.􏾙
۱

−۱
􏿴𝑢۵ −۳𝑢۳ +𝜋􏿷 𝑑𝑢 ط)

.􏾙
۲

۰
√۲𝑥 − 𝑥۲ 𝑑𝑥 ی)

.􏾙
۴

−۴
(𝑒𝑥 − 𝑒−𝑥) 𝑑𝑥 ک)

.􏾙
۳

−۳
(۲+ 𝑡)√۹− 𝑡۲ 𝑑𝑡 ل)

.􏾙
۱

۰
√۴− 𝑥۲ 𝑑𝑥 م)

.􏾙
۲

۱
√۴− 𝑥۲ 𝑑𝑥 ن)

۲



م  ح  اس  ب  هٔ م  ط  ل  وب  س  ت آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل چ  ه  ارم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۳۶ ت  م  ری  ن . ۷ م  س  ئ  ل  ه

􏾙
۳

۰
􏿖۲− 𝑥􏿖 𝑑𝑥.

م  ح  اس  ب  هٔ م  ط  ل  وب  س  ت آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل چ  ه  ارم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۳۷ ت  م  ری  ن . ۸ م  س  ئ  ل  ه

􏾙
۲

۰
√۴− 𝑥۲ sgn(𝑥 − ۱) 𝑑𝑥.

ان  ت  گ  رال، زی  ر ت  واب  ع ن  م  ودار رس  م ب  ه ک  م  ک آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل چ  ه  ارم ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۴۰ و ۳۹ ت  م  ری  ن  ات . ۹ م  س  ئ  ل  ه
ک  ن  ی  د. م  ح  اس  ب  ه را زی  ر ش  دهٔ داده م  وارد از ک  دام ه  ر ان  ت  گ  رال م  ق  دار

.􏾙
۴

−۳
􏿴 􏿖𝑥 + ۱􏿖 − 􏿖𝑥 − ۱􏿖 + 􏿖𝑥 + ۲􏿖 􏿷 𝑑𝑥 􏾙.آ)

۳

۰

𝑥۲ − 𝑥
|𝑥 − ۱| 𝑑𝑥 ب)

ک  ن  ی  د. ح  س  اب را زی  ر م  ع  ی  ن ان  ت  گ  رال ه  ای م  ق  دار آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل پ  ن  ج  م ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۲۰ ت  ا ۱ ت  م  ری  ن  ات . ۱۰ م  س  ئ  ل  ه

.􏾙
۲

۰
𝑥۳ 𝑑𝑥 آ)

.􏾙
۴

۰
√𝑥𝑑𝑥 ب)

.􏾙
۱

۱/۲

۱
𝑥۲ 𝑑𝑥 ج)

.􏾙
−۱

−۲
􏿵 ۱𝑥۲ −

۱
𝑥۳􏿸 𝑑𝑥 د)

.􏾙
۲

−۱
􏿴۳𝑥۲ −۴𝑥+ ۲􏿷 𝑑𝑥 ه)

.􏾙
۲

۱
􏿶
۲
𝑥۳ −

𝑥۳
۲ 􏿹 𝑑𝑥 و)

.􏾙
۲

−۲
􏿴𝑥۲ +۳􏿷

۲
𝑑𝑥 ز)

.􏾙
۹

۴
􏿶√𝑥−

۱
√𝑥
􏿹 𝑑𝑥 ح)

.􏾙
−𝜋/۶

−𝜋/۴
cos𝑥𝑑𝑥 ط)

.􏾙
𝜋/۳

۰
sec۲𝜃𝑑𝜃 ی)

.􏾙
𝜋/۳

𝜋/۴
sin𝜃𝑑𝜃 ک)

.􏾙
۲𝜋

۰
(۱+ sin𝑢)𝑑𝑢 ل)

.􏾙
𝜋

−𝜋
𝑒𝑥 𝑑𝑥 م)

.􏾙
۲

−۲
(𝑒𝑥 − 𝑒−𝑥) 𝑑𝑥 ن)

.􏾙
𝑒

۰
𝑎𝑥 𝑑𝑥 (𝑎 > ۰) س)

.􏾙
۱

−۱
۲𝑥 𝑑𝑥 ع)

۳



.􏾙
۱

−۱

𝑑𝑥
۱+𝑥۲ ف)

.􏾙
۱/۲

۰

𝑑𝑥
√۱− 𝑥۲

ص)

.􏾙
۱

−۱

𝑑𝑥
√۴− 𝑥۲

ق)

.􏾙
۰

−۲

𝑑𝑥
۴+𝑥۲ ر)

ب  ی  ن م  ح  ص  ور م  س  اح  ت م  ح  اس  ب  هٔ م  ط  ل  وب  س  ت آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل پ  ن  ج  م ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۲۵ ت  م  ری  ن . ۱۱ م  س  ئ  ل  ه
.𝑦 = ۱ و 𝑦 = 𝑥۲ −۳𝑥+۳ ن  م  ودار ه  ای

ن  م  ودار  ب  الای  ی ق  س  م  ت م  س  اح  ت م  ح  اس  ب  هٔ م  ط  ل  وب  س  ت آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل پ  ن  ج  م ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۲۸ ت  م  ری  ن . ۱۲ م  س  ئ  ل  ه
.𝑦 = ۱۲− 𝑥۲ ن  م  ودار پ  ای  ی  ن و 𝑦 = |𝑥|

زی  ر. ش  د داده م  ش  ت  ق ه  ای م  ح  اس  ب  هٔ م  ط  ل  وب  س  ت آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل پ  ن  ج  م ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۴۶ ت  ا ۳۹ ت  م  ری  ن  ات . ۱۳ م  س  ئ  ل  ه

. 𝑑𝑑𝑥􏾙
𝑥

۲

sin 𝑡
𝑡 𝑑𝑡 آ)

. 𝑑𝑑𝑡􏾙
۳

𝑡

sin𝑥
𝑥 𝑑𝑥 ب)

. 𝑑𝑑𝑥􏾙
۰

𝑥۲
sin 𝑡
𝑡 𝑑𝑡 ج)

. 𝑑𝑑𝑥𝑥
۲􏾙

𝑥۲

۰

sin𝑢
𝑢 𝑑𝑢 د)

. 𝑑𝑑𝑡􏾙
𝑡

−𝜋

cos𝑦
۱+𝑦۲ 𝑑𝑦 ه)

. 𝑑𝑑𝜃􏾙
􏸂􏸎􏸒𝜃

􏸒􏸈􏸍𝜃

۱
۱− 𝑥۲ 𝑑𝑥 و)

.𝐹(𝑡) =􏾙
𝑡

۰
cos􏿴𝑥۲􏿷 𝑑𝑥 اگ  ر ، 𝑑𝑑𝑥𝐹(√𝑥) ز)

.𝐻(𝑥) = ۳𝑥􏾙
𝑥۲

۴
𝑒−√𝑡 𝑑𝑡 اگ  ر ،𝐻 ′(۲) ح)

ب  ی  اب  ی  د. را آن  ه  ا دارد؟ م  ی  ن  ی  م  م و م  اک  س  ی  م  م زی  ر ت  اب  ع آی  ا آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل پ  ن  ج  م ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۵۱ ت  م  ری  ن  ات . ۱۴ م  س  ئ  ل  ه

𝐹(𝑥) =􏾙
۲𝑥−𝑥۲

۰
cos􏿵 ۱

۱+ 𝑡۲􏿸 𝑑𝑡.

زی  ر. ح  د ه  ای م  ح  اس  ب  ه م  ط  ل  وب  س  ت آدام  ز: ک  ت  اب ۵ ف  ص  ل پ  ن  ج  م ب  خ  ش م  س  ائ  ل ۵۴ ت  ا ۵۲ ت  م  ری  ن  ات . ۱۵ م  س  ئ  ل  ه

. lim𝑛→∞
۱
𝑛

⎛
⎜⎜⎜⎝􏿵۱+

۱
𝑛􏿸

۵
+ 􏿵۱+ ۲

𝑛􏿸
۵
+⋯+􏿵۱+ 𝑛𝑛􏿸

۵⎞⎟⎟⎟⎠ آ)

. lim𝑛→∞
𝜋
𝑛 􏿵sin

𝜋
𝑛 + sin

۲𝜋
𝑛 + sin ۳𝜋𝑛 +⋯+sin 𝑛𝜋𝑛 􏿸 ب)

. lim𝑛→∞􏿵
𝑛

𝑛۲ + ۱ +
𝑛

𝑛۲ +۴ +
𝑛

𝑛۲ + ۹ +⋯+ 𝑛
۲𝑛۲􏿸 ج)

۴


