
  بسمه تعالی

  اعداد مختلط و هندسه
اعداد  برخی روابط بين ۱۰و  ۸، ۷، ۲، ۱ مسائل در .اند شده تر در موضوع اعداد مختلط قرار داده های زير برای تمرين بيش  مسئله

 .شود های هندسه استفاده می برای حل بعضی مسئلههای ديگر از اين روابط  مسئلهدر . بيان شده است مختلط و هندسة مسطحه
  .ساده به سخت است تقريباً از ها نيز ترتيب آن. استاغلب اين مسائل ساده و يا متوسط  سطح

، به خصوص برای تر و صرفاً برای مطالعة بيش ضروری نيست ۱لازم به ذکر است که حل اين مسائل برای درس رياضی عمومی 
 .اند قرار داده شده دانشجويان رشتة رياضی،

z ثابت کنيد دو مثلث .۱ z z1 2 wwو  3 w1 2 اند اگر و تنها اگر يکی از دو رابطة  متشابه 3
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اين دو حالت چه تفاوتی با هم . دبرقرار باش 

 دارند؟
a, فرض کنيد .۲ b که روی  الاضلاعی های متساوی ها و مثلث رئوس مربع. دو عدد مختلط باشند

a,شود را بر حسب  ها ساخته می واصل آنخط  پاره b بيان کنيد. 
ABBB1های  به ترتيب مربع ABCاز مثلث  ACو  ABروی دو ضلع  .۳ ACCC1و  2 را  2

مساوی و متعامد  CB2و  BC2ثابت کنيد ). هر دو به سمت داخل و يا هر دو به سمت خارج(بسازيد 
 .هستند

BCA′ ،CABالاضلاع  های متساوی مثلث ABCروی اضلاع مثلث  .۴ ABCو  ′ هر (را بسازيد  ′
  ).سه به سمت داخل و يا هر سه به سمت خارج

AA′ ،BBهای  خط ثابت کنيد پاره )الف CCو  ′ درجه  60دو زاوية  به اند و با هم دو مساوی ′
  ).در واقع همرس نيز هستند(سازند  می
 .دهند الاضلاع می های اين سه مثلث تشکيل يک مثلث متساوی ثابت کنيد مرکز )ب

ABBالزاوية  های قائم ، مثلثABCاز مثلث  ACو  ABروی اضلاع  .۵ ACCو  ′ که زوايای ( ′
B Cو  ′ Bباشد، ثابت کنيد  BCوسط  Mاگر . را بسازيد) اند قائمه ′ M′  وC M′  برابر و

 .متعامد هستند

ABCDضلعی محدب  های چهار فرض کنيد قطر .۶ روی اضلاع اين چهار ضلعی، . برابر و متعامد باشند  
ثابت کنيد ). همه به سمت داخل و يا همه به سمت خارج(الساقين متشابه بسازيد  چهار مثلث متساوی

 .اند  ضلعی تشکيل شده توسط نقاط جديد نيز برابر و متعامد رهای چها قطر

azتوان به شکل  نشان دهيد معادلة هر خط را می .۷ cbz+ ,نوشت که  = ,a b c  سه عدد
,به علاوه، تعيين کنيد سه عدد دلخواه . اند مختلط ,a b c  چه شرطی بايد داشته باشند تا معادلة فوق

های اين معادله به چه شکلی  در صورتی که اين شرط برقرار نباشد، جواب. معادلة يک خط باشد
 هستند؟
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  شود؟ اين حکم به چه حکمی تبديل می

ABبرای  )ب CD⊥  وABC A B C′ ′  .نيز روابط مشابهی را به دست آوريد =′

معادلة خط . بنويسيد ۷را به شکل مذکور در مسئلة  ABمنصف  معادلة خط واصل و عمود) الف .۹
  .را نيز به دست آوريد ABو عمود بر  Cز گذرنده ا

a,فرض کنيد  )ب b های رسم شده بر دايرة واحد  محل برخورد مماس. دو نقطه روی دايرة واحد باشند
a,از اين دو نقطه را بر حسب  b اين نقطه چه ارتباطی با وسط . به دست آوريد,a b  راهنمايی(دارد؟ :

  )سه کنيدها را مقاي نرم و آرگومان آن

را بر حسب  ABCهای مثلث  ها و محل برخورد ميانه محل برخورد ارتفاع مرکز دايرة محيطی،) ج
, ,A B C سه نقطه روی يک خط قرار دارندنشان دهيد اين  ۸سپس به کمک مسئلة  .بنويسيد. 

,نشان دهيد چهار نقطة  .۱۰ , ,A B C D خط هستند اگر و تنها اگر  دايره يا هم هم
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 اين صورت علامت اين عدد به چه معنی است؟ در. عددی حقيقی باشد 

  
  .موفق باشيد


