
üó�ã� �ÞÆ�

(Hard) ô�¨ ýÂ¨

ýù¢øÀ½õ ¥� �¤�¡ Ã�÷ ø Àª��üõ ý¤�Øµ�� Û��Æõ Û� �� À�õ�ì�ä ö�þ�¹È÷�¢ �� ¯��Âõ Û��Æõ ¥� �µ¨¢ ßþ�

Û� ý�û§�î ¤¢ üÜ��Æõ ß��� �Áó ,Àª��üÞ÷ üõ�Ãó� ô�Þä ý�Â� �ú÷� Û� ø ´¨� üõ�Þä ü®�þ¤ §¤¢

.¢�ªüÞ÷ Û� ßþÂÞ�

ýÂ¨ ø �ó�±÷¢

I üõ�Þä ü®�þ¤ Û��Æõ

:Stewart ��µî ¥�

.40 : 782 �½Ô¬

.À��î Õ�Ö½� �¤ Âþ¥ ý�û�ó�±÷¢ üþ�Âð�ø ø üþ�ÂÚÞû -1
{

n ln n

ln n!

}
(�

{
n
√

n!
n

}
(Óó�

Ý � ª� � � µ ª�¢ ,n ≥ 1 Â û ý�Â � Â ð� .À ª� � ´ ± · õ ü Ö � Ö � ¢�À ä� ¥� ý�� ó� ± ÷¢ {an} À � � î Â ê -2

. lim
n→∞

an = 0 À��î ´��� ,À�Ø÷ Û�õ 1 ´Þ¨ ��
{

an+1

an

}
�ó�±÷¢ ø an+1

an
≤ 1+

1

n2

:À��î ´��� -3

lim
n→∞

(2 n
√

n − 1)n

n2
= 1

:À�û¢ ö�È÷ x ≥ 1 üÖ�Ö� ¢Àä Âû ý�Â� -4

lim
n→∞

(
2

n
√

x − 1
)n = x2

.´¨�Âð�ø Ã�÷
+∞∑

n=1

nan ù�Ú÷� Àª�� �Âð�ø
+∞∑

n=1

an Âð� À��î ´��� -5

. lim
n→∞

an = 0 ù�Ú÷� Àª�� �ÂÚÞû
∞∏

n=1

(1+ an) Âð� À��î ´��� -6

×þ



�ÂÚÞû
+∞∑

n=1

an Âð� �ú�� ø Âð� ´¨� �ÂÚÞû
∞∏

n=1

(1+ an) À��î ´��� ,an > 0 ,n Âû ý�¥� �� À��îÂê -7

.Àª��

ø Âð� ´¨� lim
n→∞

an = 0 ø ´¨� �ÂÚÞû
∞∏

n=1

(1− an) À��î ´��� ,an ≥ 0 ,n Âû ý�¥� �� À��îÂê -8

.Àª�� �ÂÚÞû
+∞∑

n=1

an Âð� �ú��

´��� ,x2n − xn−1xn+1 = 1 �î ý¤�Ï�� ù¢�� ÂÔ¬�÷ üÖ�Ö� ¢�Àä� ¥� �ó�±÷¢ ×þ {xn} À��î Âê -9

,n ≥ 1 Âû ý�¥��� �î ý¤�Ï�� a üÖ�Ö� ¢Àä ¢¤�¢ ¢��ø À��î

xn+1 = axn − xn−1.

ø b0 = 1 �î ý¤�Ï�� ù¢�� ´±·õ üÖ�Ö� ¢�Àä� ¥� ý��ó�±÷¢ {bn} À��î Âê -10

bn = 2+
√

bn−1 − 2

√
1+

√
bn−1

.À��î �±¨�½õ �¤
+∞∑

n=1

bn2
n ¤�ÀÖõ

.´¨� �Âð�ø
+∞∑

n=1

1+ tn+1

ntn
ýÂ¨ À�û¢ ö�È÷ .Àª�� ´±·õ ¢�Àä� ¥� ý��ó�±÷¢ {tn} À��î Âê -11

ø¢


